Solution TD2 sur les vecteurs

Exercice 1:

a/ V, =i —2j+2k , V, =41 +4]—2K etV =37 +4k
Représentation des 3 vecteurs dans un repére orthonormé

Tapez une équatjron ici.
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b/ Les composantes du vecteur : V=V, +V, +V, =1 +4—-3)i+(=24+4+0)j+ (2-2+4)k

+2j +4k

-~

V=2



¢/ On peut écrire le vecteur V sous la forme V = |V|.% ol U est un vecteur unitaire

V 2i"+2j +4k”
vl V24

d V,.V,=14+(-24)+2.4=4

—
u=

VAV, =1 22 2 |=(2x-2)-(4x2) 1 -(1x-2)-(4x2) ] +(1x4)-(4x-2) k = -47 +10] +12Kk
4 4 -2

V, "V, = —4i + 10 + 12k

Exercice 2 :

1°/ Expression du vecteur 7

-

+y.]+z.E

~

T =0M = x.

2°/ Le module de 7° est :

|1_n’| — /xZ + y2 + ZZ \\\
y Mixy,2)

Avec x=1,y=2,z=3.
7l = VIZ+ 22 + 32 " j
7l = V14
3°/ Calcul de langle o compris entre : A2 ___________:

2
<

Tet7 X
On applique le produit scalaire

-

1.7=|i].|F|.cosa

-~
=

cosa =

3l

Avec les composantes de i(1,0,0)et r(1,2,3)

Alors
1.7 _1.1+0.2+O.3 1

il.I7l Jvivia V14
a=74,5°

cos a =



Exercice 3
1°/ Soit les vecteurs 1, = 2i + 3T + IZ, r,
1/Calcule de 1.1, et L AT,

F.F,= 2xA+3x-1+1x2 = 1

—

J k . .
3 1|F(3x2)-(-1x1) T -(2x2)-(1x1) ] +(2%-1)-(1x3) k = 71 — 3] — 5k
~1 2

— —

i
nnAn =12
1

A F,=71 —3j — 5k

e

2°/ le vecteur unitaire G porté par V, =T, +T, +T,
V,=2+1-1i+B-1+1j+A+2-1)k=2i+3j+2k
V,=2i+3j+2k
On peut écrire le vecteur ¥, sous la forme 7, = |V |.

.V, 2i+3j+2k
u = = —
AR

Exercice 4 :

Soit le vecteur V=cosdi +sind j,0=wt; o est une constante du temps et t le temps.

1°/ Module de |V| = Vcos?0 + sin?6 = 1
2°/ V, = g = —wsinfi + wcosOj
dv

2 =g = —sin@7 + cosOj

Module de |V,| = Vsin20 + cos?0 = 1

3V, = z—‘: = —wsindi + wcos] = w(—sind1 + coshj) = w.V,
7 w7,

— ¥, et V, sont colinéaires



Pour montrer que ¥, 1L ¥V, on vérifie si ¥,.V =07
V,.V = —sinf.cosd + cos@.sind = 0

V;.VZO—HZ_LV

Exercice 5 :

On peut mettre b = a+c

— a=b-c— a?=(b-C)2 —  a2=h2+c2-2b.¢

a? = b2+c2-2|b].|c[cos A

—

- 5 - — - _ — -—
— b=ada+c — brc=(a+c) , ¢ = brc=(arc)t(crc)

= asin B
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d’ou

a b
sinA  sinB
Aussi brd = GA?) A byd= G/\—C_i)"'_(—&)/\—&)
G/\—a) =0

-

byd=(crd) »>basinC =casinB — bsinC =csinB

c b

sinC sinB

a b
sind _ sinB
a b C
¢ _ b sinA sinB sinC
sinC sinB




