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Exercice nol: (7 points)
Suie! d'Examen

I) Soit E un K-espace vectoriel dont l'élément neutre est noté par 0a. Soient V1 et V2 deux
sous-espaces vectoriel de E. Montrer qve VfiV2 est sous-espace vectoriel de E.

II) Soit/une application linéaire de ,E'vers F. Monter que :

l),f(0) :0.2) L'application/est injective si læd:{}s}. 3) Est-ce que la réciproque de 2 est
vraie ?

rrr) soitFunsous-ensembledellt3 défini par: F = 
{(r, y, z)e IR3:zx + 3y + z =ol

1) Montrer que Fest un sous-espace vectoriel de.i'rR3. 2) Déterminer une base pour Fainsi que
sa dimension.

Exercice no2: (4 points)

Soit a e-IR'

1) Monter qae A - Az + 2ft= 0.2) Déduire que Aest inversible et déterminerl-r.

Exercice no3: (9 points)

Soit/une application Linéaire définie de IR3 dans /À 3 par

f  ( * ,  y ,  z )= (x  -  y  +  Z ,  x  -  y  -  z ,  z )

1) Détenrrin er ked@ase et dimension). 2) Déduire le rang def.3)Déterminer une base pour
Imf. a) Est-ce que/est injective ? surjective ? Pourquoi ? 5) Déterminer la matrice associée à/
dans la base canonique de IR3. 6) Montrer que la partie
fi' : {s'f (1, -1, 0), e'2: (0, -1, l), e's: (0, 1, 0)} est une base de.IR3. Z) Trouver la matrice de
passage P de la base canonique B à la base B'. S) Trouver la matrice de passage p de la base
.B' à la base.B. Vérifie que P = gr.
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