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£ Exercice I (5pts)

(I)Soit E un K-espace vectoriel dont ’élément neutre est noté par Og. Soient V;
et V5 deux sous-espaces vectoriel de K.
-Montrer que V; N V5 est un sous-espace vectoriel de E.

(IT)Soient E et F deux espaces vectoriels de dimensions finies telles que
dimE = dimF. Soit f une application linéaire de E dans F.
-Montrer que f est bijective si et seulement si elle est injective.

£ Exercice II (8pts)
Soit 'application linéaire f définie de R® dans R® par:
flzy2)=Bz—y+2,—2—2y—522 + 9+ 32).

(1) Déterminer ker f. Donner une base de ker f et en déduire sa dimension;

(2) Déterminer la dimension de Imf puis Imf. Donner une base de Imf;

(3) Compléter la base de Imf en une base de R?;

(4) Déterminer la matrice A de [ dans la base canonique de R?;

(5) Est-ce que A est inversible? Justifiez votre réponse (sans calculer le déterminant

de A).
£ Exercice I11 (7pts)
0 a o
Soit a € R* et soit la matrice: A = 0 a
&

(1) Montrer que A — A% 4 2]; = 0;
(2) Déduire que A est inversible et déterminer A,
(3)Soit le systéme linéaire:

ay +a’z =ad?
(#) iz +az =0

Sz +iy =2
(i) Ecrire le systéme (.%) sous la forme matricielle;
(ii) Montrer, que le systéme () est de Cramer;
(iii) Résoudre le systéme ().
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